A. Oblicz nastepujace calki postaci [ x° In® zdz,
gdzie a, b sa pewnymi liczbami calkowitymi.
Zwréé uwage na réznice w sposobach catkowania
w zaleznoSci od warto$ci przyjmowanych przez
prametry a oraz b.

1. [zlnzdr = j2?Inz — j2? + C.
2. fa:lnzxda::ix2(21n2x—21nx+1)+0.
3. [¢*Inzdr = 2P Inz — 23 + C.

4. [2*In’2dr = 2% (9In®z — 6lnz +2) + C.
5. [2dr =1’z +C.

6. f%dmz

7. [ Ede =

iln‘lx—l—C.

—1(z+1)+C.
8. [ hfz”’dx = —% (1n3m+31n2x+61nm+6) +C.
9. [ sizde = (nz) + C.

10. fmln —dx = —

31n3 :L‘+C

B. Dla jakich wartosci parametru k catki
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Odpowiedzi: 1. zbiezna dla k > 1, rozbiezna dla
k < 1. 2. zbiezna dla k > 1, rozbiezna dla k& < 1.
Wartos¢ calki dla k£ > 1 wynosi
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C. Oblicz podane nizej calki korzystajac z nastepu-
jacych wzoréw:
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/ex2dzﬁ, /Smxdx:g.
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Pierwsza catka nosi nazwe catki Poissona, druga catki
Dirichleta.
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3. fisiny?wdx; fs'in(xim)d:c; fsm%d:p, a > 0
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4. fwd% a > 0, b > 0. Wskazéwka:
0

rozwaz przypadki: a > b, a =0b, a < b.
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5. [ =5+ dx. Wskazéwka: catkowanie przez czgSci.
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Odpowiedzi: 1. 1,/T. 2 f g g
Fedya>b 7 gdya= bO < b.

D. Wykaz réwnosci:
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L f 1+%dm = %dm. Wskazéwka: dokonaj za-
0 0

miany zmiennych w pierwszej calce.

2. f a _:25)2 dr = 0. Wskazéwka: podziel przedziat

calkowama na dwie czeéci, nastepnie w jednej z
calek podstaw = = %



