Dla dowolnych liczb rzeczywistych lub zespolonych a, b, ¢, d takich, ze
bd # 0 zachodza tozsamo$ci
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b b 7 b d b
ZADANIA Z LICZB ZESPOLONYCH

Oblicz warto§ci nastepujacych wyrazen:
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POCHODNE FUNKCJI JEDNE] ZMIENNEJ]

1. Oblicz pochodne rzedu pierwszego nastepujacych funkeji i upro$é otrzy-
mane wyrazenia.

(a) (z +4)Vz? + 2 Rozwigzanie:

(@ + 4V +2) = (a+4)Va? + 2+ (x +4) (Va® +2) = Va? + 2+
x (l‘ +4) _ 2(1-"-1)2

_1\2
(b) (z —4)va?+2 Odp.: 2520,
(¢) (= +6)va”+4 Odp.: 2(z +2) HL.
(d) (z —6)va? +4 Odp.: ““%)(j;”

. 2(x+3)(x+1)

(e) (z+8)vVz?+6 Odp.: S
(f) (z —8)Va?+6 Odp.: 2 Je5),
(&) (z+8)va?+8 Odp.: 2022

_9)\2
(h) (z—8)va?+8 Odp.: 2%.
(i) (z —a)Vx2+b Odp.: \/I%rb (22% — az +b) .

2. Oblicz pochodne rzedu pierwszego nastepujacych funkcji i uprosé otrzy-
mane wyrazenia.

—_



(a) \(/% Rozwigzanie:
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(e) oS Odp.: 27(z2+6)%.
(z—8) . x+1
() =5 Odp.: 8(@)3'
(z+8) . z—1
(g) W Odp.: 87( z2+8)3'
(z—8) . 4r+3
(h) Jazrg 0dp-: 2(\/?%)3'

3. Oblicz pochodne rzedu pierwszego podanych funkcji i upro$é otrzymane

wyrazenia.

(a) 2% Rozwiazanie:
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4. Oblicz pochodne rzedu pierwszego nastepujacych funkcji i upro$é otrzy-
mane wyrazenia. UWAGA: arctan z = arctgz.

(a) arctan =3 Rozwigzanie:
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(arctan T?’)/ e (%) = ey (3o -2) = @%

7
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x—2 . 3
arctan *5= Odp.: e Tl
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arctan =£— Odp.. pr s Lo
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(e) arctanm—% Odp
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f arcsin"’cff2 Odp.: \/ﬁ’
(g —43:2112;c+7’
(h) arcsin 32=1 Odp.: 2 s

5 w/17é(3zf1)2’

(i) arcsin ~5 Odp.-: 3 /T-1(atd)?

5. Oblicz pochodne rzedu pierwszego i drugiego nastepujacych funkcji wymiernych
i upro$¢ otrzymane wyrazenia. Kolejne dzialania wykonuj doktadnie tak,
jak w przykladzie ponizej.

(a) = 2)2 Rozwigzanie:

3 x ! 2/ (z—2)%—z[(xz—2)? 2

! ((:z: 2)2) = (172£4 I - = (== 221, ?)ch 2 = = wylaczamy
wspélny czynnik w liczniku = &= 2)(5* 2)24) 2] _ (= (i)[2)2 ] _
upraszczamy = (;35)963 — —(;j;) -
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wylaczamy wspdlny czynnik w liczniku =

_ 2(z+4)
upraszczamy = W

+4 . z+6 _ 2(z+8)
(b) @iz Odps 55w, Grpm

(¢) &8s Odp.: —2), 2ty
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(d) Grap Odps —* 057
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